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Ett genméle till Hr G. Dillner.
" Foljande uppsats d#r foranledd af »Svar pd nagra‘pliu‘k‘ter i
- 'Handlingar rorande aterbesdttandet af en professur i matematik vid
universitetet i Lund'» af Goran Dillner. D& forf. till nimnda svar
ansett’ det lampligt att genom detsamma gora ett tilligg till sin
- underd. forklaring af d. 22 April 1872, torde ocksi undertecknad
f& anse sig befogad att gora detsamma i afseende p& sma underd.
~ slutpdminnelser i fragan. S
Hr D. forklarar sig hafva aﬁattat sn;t ‘svar -i ‘sanningens
intresse» (D. 1) 1). Min uppriktiga onskan att tro denna forsikran
féranleder mig att med tystnad forbigd atskilliga punkter af svaret,
hvilkas sammanhang med n#mnda motiv &r svirt att fatta. Blott
“ett exempel m& for tydhghets gkull. hédr  finna plats A sid.
(D. 15) yttras: :

“Hr B. synes dock vllJa taga betydelsen at orxgmalarbetel den menmg,
att ett sddant skulle innehdlla nigon upptickt. Om Hr B. skulle uppratta
en lista pd dylika arbeten, sd skulle siakerligen bland nu lefvande mate-,

' matici icke ménga fi sin plats pi en sidan; etc.%,

en formodan, hvilken jag tﬂlsndare blott il beteckna ‘sésom
alldeles frammande for fragan. - : sabe Rt
: Hr D. yttrar i borjan af sin uppsats, »att flinvaron a.f omdbmen
af part mot part icke #r nigon forlust for den utom frégan staende
allmanhetenn (D. 2) For att tiillmotesgd Hr: D. si mycket som«mq;hgt

skall jag medgifva, att icke allenast dylika »omdomen», utan t. 0. m,
~en polemik parter emellan visst icke ¢ allmdnhet hor: till onskyirda .
v.foreteelser ‘Men ehuru obenagen ‘ath ermra om tilldragelser, hvmm
_vil ndgot hvar numera gerna V111 6fver1emna ﬁt gld‘mskaﬁ nddgas
,-Jag papeka, att, tlllfallen kunna mtrﬁﬁa, da en dyhk‘, polgmlk blir

) Cxtatet betydex sul 1.af 1fr§gava,rande “Sva.r“ '
* nas citaten har pd samma sétt som der.
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“Hr B.%, siges det (D. 2), “som vidjar till en domstol af sakkunnige
min (L. 47, IL, 53), kunde ock ha besparat sig besviret att beddma sina
medsokande, hvarigenom han undgitt att g de sakkunniges omdome i

forvig med sina omdomen.« Jag behofver hir blott erinra, att fram-
stallandet af en anhallan alldeles icke #r identiskt med vissheten
om dm.sammas beviljande.  : Det #r tvirtom. en klagande parts

\bade rdtt och pligt att med vederborliga skil styrka befogenheten

* af “sin - begéran. . Men . visserligen skulle jag under nuvarande

- forhallanden af mer iin en anledning ofverméttan gerna iakttagit

tystnad. D& emedlertid Hr D.. funnit sig af nimnda férhillanden
* oftrhindrad att #fven efter den officiella skriftvexlingens slut fort-
* siitta  polemiken, nddgas jag: #nnu en ging taga ordet, och detta

' isynnerhet af det skil, att jag i:Hr D:s »svar» blifvit stilld till

ritta for Atminstone eft yttrande, hvilket jag méste protestera.emot

«: att nAgonsin hafva fillt.

" Allt ‘matematiskt forfattareskap, siger Hr D. (D. 3), kan,

~ sdvidt det #r sjelfstindigt och korrekt, hénféras till n&gon af fol-
. jande kategorier: 1) upptickter, »bildande nya uppslag inom veten-
skapen», 2) konseqvenser af gjorda upptdckter och 3) systemati-
seringar af ett gifvet material. — Ehuru icke anseende denna
- indelning - for den . b#sta mojliga, vill jag dock tillsvidare forena
mig derom, dervid blott anméirkande att, di jag om min »Theori
. for - algebraiska eqvationers rotter» begagnat ordet mupptickts for

‘. att framhilla dess egenskap af originalarbete, ordet dervid alldeles
. icke' blifvit taget i sin hir forekommande bemirkelse.

‘Det 4r p& lingt niir icke s& litt att forena sig med Hr D. om
- de exempel, han. valt fér att fortydliga sin asigt. «Vidare,“ heter
 det (D. 3), “4r Newtons och Leibnitz’ limesmetod en upptickt, d& deremot

.+ ver nuvarande differential- och integralkalkyl &r ett system af satser, som

,,':; deraf #ro mer eller mindre nira till hands liggande konsegvenser; hka.s&
ar Cauchys teorem om mtegra.ler langs konturer en upptickt, etc.”
Alltsé: hela vir nuvarande integralkalkyl #r ett system af konse-
qvenser och tillhér silunda andra kategorien; men Cauchys teorem
om integraler l4ngs konturer, d. v. s. eft enskildt kapitel af denna
. .4amma integralkalkyl &r en upptickt och tillhdr den firsta.

Det bjuder emot dfven ' vid fprtsattmngen »Hvad mitt eget
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forfattareskap betriiffar,» stiger Hr D. (D. 4), »har det aldrig })
upptradt med andra ansprik #n att tillhéra de tvA senare af ofvan:

anforda kategorier.» Det vill synas, * som “hade “Hr ‘D. vid¢ 'nedf«'-‘-‘-
skrifvandet hiraf forgitit foljande strof (Tidskrift 1871: 70)

Vi se, huruledes man formedelst denna integralteori med litthet loser den’
forut ol&ata 1) fragan ‘att ‘utveckld . ..., hvarigenom' ett mytt- fakt') af
girdeles stor utstrickning Oppnat mg ior den matematiska forskningen.

Vi skola finna, huru detta falt i mon"af vir teories fortghende ttveekling
alltjimt vidgar sig att omfatta nya synpunkter '), hvarifrin man wmed sdker-
het och klarhet *) kan skirskida frigor af stor vigt och betydelse, hvilka man
med forut gifna h]elpkdllor dcke varit i tillfalle att ttl!frodasw’llando utreda, )

af hvilken ingen lirer kunna draga nigon annan slut:sms, 8n
att det 4r friga om nagot, »nytt uppslag inom vetenskapen»

Trots denna utlofvade »stkerhet och klarhet» kan man vid
genomlasandet hiraf ej virja sig for “det mtryck att Hr D:s satser
mitte icke alltid stdmma fullt 6fverens ‘med hvarandra Nagﬂt’ &
flere exempel i samma vig har Hr 'D. sjelf lemnat i sitt- wgvars,
nemligen genom framdragandet af de sex citaten (D. 7-—9), dessa
»hallpu'nkter for diskussionen». D4 jag forut' mot nigon" af HrDw"*
satser (186 vara A) uppstdllt och bevisat dess motsats (B), framdra-"""
ger nu Hr D. ett citat (C), for att genom dess ‘dfverensstimmelse
med B visa, att jag missforstdtt hans mening. Uppenbarhgen fram
gir af denna bevisning mgentmg annat, 4n att Hr D:s satser A oeh @
icke gfverensstdmma med hvarandra.

'Harefter ofvergar jag till de strskilta punkterna.'

Min granskning af Hr D:s serie-utvecklingar har jagbbrjatmed
att beriktiga »ett besynnerligt misstag», som han syntes mig hafva
begitt nemligen »att anse fylinadstermen for en serie'-term'»'v"(llf."fs3’)-."- '
Hr D. upplyser nu, »att detta misstag endast existerar i Hr B:s'*
orxktlga forestallning» (D. 11). Jag vagar pastd, att det’ existerar?"
pd itmmstone ‘ett annat’ ‘stille. " DA nemligen Hr D. till'&var pa+s
witt inkast, att det »hittills “olosta»" problemet' !ﬁnnu feke ‘bhfvxt HE
lost, stiger (II 41, 42):

 “di man.. gor sig redo for hufvndinda,m&let ‘med “en - funktlbns
utveckling i‘en ‘konvergent serie, att nimligen redticera berikningen‘af -
funktionens varde ... {ill prakiiskt utforbara rakne-operationer, och di i

X [
den berdrda serien for -——L_ @d. v. s

1

') Kurs. af und.




4

‘n —1 An : 253
= oz 1 ¢ S (L. 69
,'*f,,S:, ( i ((2n-— 1! n"“) w2+ ))
“ingen . term patrafas af mégon svarighet att berikna '), . . . i synes det,

menskligt att se  och doma, som det till 19sning framsatta problemet ock
wrkhgm bllfv:t Iést“

s& framgﬁr haraf otvetydlgt, att Hr D ansett termen ———- e "l‘ p

verkhgen nllhbra serien eller vara en serie-term derfore, att den
ej erbjuder »ndgon svarighet att berskna». : é
Y Emedlem& medgifver Hr D. nu, att den ej hor dit. Hufvud-
formeln (52) eller (53) kan for korthets skull tecknas ;
= H— S—}—E (D. 8)
ollar,
; " F—==08,
hv:lket na,turhgtv:s &r 3. sak ‘alldeles detsamma, och Hr D. pastar l
fortfarande, att denna formel innehaller solutionen af den »hittills
ol&sta fragan» att utveckla funktioner med oiéindlighetspunkter i
‘ dlgmtets-sener P uttrycket ligger hér mindre vigt, och det torde
derft‘)re vara i detta hinseende tillrickligt att anmirka, det Hr D. i
tagxt ordet »utveckla» i en sirdeles ovanlig betydelse. Men hufvud- &
saken ar, att i denna betydelse dr det ifragavarande problemet
alldeles “icke «forut olostn; det har i denna mening varit 16st
Atminstone alltsedan den dag, da résxdu—kalkylen upptécktes. -

Detta faktum — vilbekant naturligtvis for hvarje sakkunnig —
har Jag. bevxsat genom min losning (IL 84—87) af hvad Hr D,
besynnerhgt nog, kallar »det Bertrandska exemplet« (D. 11.)
I hogsta grad ovintad dr derfére for mig Hr D:s forklaring, att det
»mé,la, Jag dermed &syftat, #r »af fullkomligt dfverflidig beskaffen-
het» (D -14).  Dertill behdfver blott -svaras, att jag lost detta pro- "
blem derfore, att Herr Dillner sjelf uppfordrat mig dertill och
.yelf Soreslagit detta prof sdsom afgirande. Ty silunda lyda hans
ord (IL. 42):

5 “I stallet for att ﬁtaaa sig “alla mina exempel, vill jag foresld Herr
B. att v,s«ygselsatta sig med ett af dem, namligen utvecklingen af funktio-

l ’ §
LeR ey for mod & > 27 och d4 pi samma ging bjelpa Bertrand i

hans fifinga forsok att losa demna’ uppgift (ifr Bertrands Calc, Différent.

') Kurs. at und,
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pag. 421), men jag tilliter icke Herr B. att dervid begagna den af mig fdr
detta, emempel gifna fy Jlbnadstermen (3fr Tidskrift for matem, o. fys., 1871
sid. 57)¢

}?Znahanda omdéme filler Hr D. om tabellen ofver fyllnadster-
merna 4 sid. I 87: »Vi kunna lata den utgd sasom fullkomligt
ofverﬂodz_q» (D. 12). Det torde tillitas mig friga, om Hr D. var
af samma &sigt, d& han nedskref foljande (II. 42):

Herr B. 4tager sig att rikna ut alla mina exempel formedelst meto-
den for indeterminerade koefficienter; detta itagande, s¢ snart fyllnadster-
merna blifvit af mig angifna '), innebsr ingenting annat in att gora om
hvad jag redan gjort, men efter en simre metod*. ‘

Afven nu upprepar Hr D. detta péistiende, ehuru jag alldeles
icke begagnat mig af hans fyllnadstermer: ¢Hr B: forfaringssitt
innebir saledes ¢ sak ingenting annat dn att *gira om hvad jag redar gjort men
efter en simre metod™. (D. 12). Icke desto mindre #r verkligen forra
hilften af detta pastdende sann. Ty det som bide HrD. och jag hér
gjort, 4r ingenting annat @n hvad andre gjort langt forut. Att dif-
ferensen F'— 3 (D. 9) 4r en synektisk funktion, inhemtas af rési-
du-kalkylen; att alle synektiska funktioner kunna utvecklas i digni-
tets-serie, ar just inoehéllet af Cauchy’s teorem. Men det 4r né-
gonting helt annat att utrikna nigra ewempel efter en, sedan mdn-
ga dr tillbaka kind, teori &n att framstilla «en supplement-serie
till den Maclaurinska», att »losa en forut olost friga» och »att 6pp-
na ett nytt falt af sirdeles stor utstréickning fér den matematiska
forskmngen» (1871: 70).

. efter en simre metod*, heter det (D 12), “d. v. 8. idet afseen-
de samre, att, di formeln (53) anger lagen for koéfficienternas bildning,

innehaller Hr B:s ’obestimda koefficientmetod’ derom ingenting®. Detta
4r icke sannt. Den «obestdmda-koéfficient-metoden» gifver, som be-
kant, just de Maclaurinska serie-koéfficienterna, och Maclaurins for-
mel, hvilken Jag dfvenledes citerat (IL. 86), »anger lagen for
kosfficienternas bildning» s& bra, man gerna kan Onska, samt vida
enklare 4n Hr D:s formel (53).

Hr D. viljer hirefter en liknelse for att fortydliga sitt pastiende :
“Den, som torst anvinde potenstecknet (hir motsvarande punktintegral-
tecknet) i stallet for radikaltecknet (hiir motsvarande residutecknet) och
derigenom lyckades pi ett enkelt och maturligt sitt uppvisa lagarne for ex-

ponenter oeh logaritmer, lar icke med skil kunna klandras at den, som gor
om saruna sak med begagnande af radikaltecknet, synnerligen om den forre

1) Kurg, af und.
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uﬂry&klige%z tillkannagifvit, att dessa tvi tecken representera identiskt sam-
ma virden. Men derigenom att den forre skaffat sig ett vigare verktyg
for sina operationer, har han blifvit satt i tillfalle att striicka sina, undersik-
ningar vida lingre &n den senare med sitt ovigare tecken haft anledning att
“gora%, (D. 12, 13). Den sednare punkten redogdr ritt bra for orimlighe-
ten af det antagande, som 4r gjordt i den férra. Det #r helt en-
kelt omdjligt att med radikaltecknet »gora om» det som kan gbras
med”"pptenstecknet. Just deri ligger detta sednares foretride. Hr

D. tyckes formena, att metoden med punktintegraltecknet skall er- {
bjuda ett dylikt: «Om Hr B. t. ex. skulle forsoka att med residutecknet /

gora om alla de operationer, som innehillas i de af mig utforda produkt-

utvecklingarne (1871: 121—138) och som med punktintegraltecknet ph ett G

s& ytterst enkelt och naturligt sitt lata utfora sig, 88 skulle Hr B. sikerli-
gen finna, att de fordelar detta tecken erbjuder framfor residutecknet mot-
svara i stort ‘hvad potenstecknet erbjuder framfor radikalen® (D. 13).
‘Detta ar icke heller sannt. Ifrigavarande produktutvecklingar erhal-
las helt enkelt genom integration frin , till # af motsvarande
serie-utvecklingar, och ar det alltsé Jullkomligt likgiltigt, om man -
ursprungligen ber@knat fyllnadstermerna sisom résidu’er eller sdsom
punktintegraler. :

Kortare kan jag lyckligtvis fatta mig i afseende pa ofriga fram-
dragna stallen ur Hr D:s skrifter. Framfor allt kinner jag mig
uppfordrad att beriktiga Hr D:s péstaende (D. 7), att jag »gifvit
hans 'Losning af geometriska likheter af hogre grad’ rang bland
‘andra’ ofversittningar». P4 det anforda stallet (I. 66, 67) har jag
talat om Hr D:s framstéllning af Cauchy’s Indice-kalkyl, alldeles
icke om hans ¢friga, i Tidskriften anférda, satser ur eqvationsteorien.

“Med afseende pi den 4 sidan II: 92 anforda integraltormeln ... ur
Schlémilchs Compendium*, heter det (D. 14), “4r ej stort mer att siga

4n att den 4r ett nonsens“. Redan detta 4r tvifvelsutan ganska myc-
ket sagdt, helst som ifrigavarande formel #r fullkomligt identisk
med Hr D:s egen. Schlomilch har nemligen (L c. sid. 67) tydligt till-
kidnnagifyit, hvad han pi detta stille menat med det indefinita inte-
gral-tecknet.

Mina anmérkningar & sid. II. 92—94 hafva af Hr D. blifvit
beddmda med samma uttryck som min solution af «det Bertrandska
exemplet«: de 4ro wifverflodiga». »Man kan tala om ... ny me-
tod, betraktad som ett nytt moment etc.» (D. 14). Naturligtvis
kan man det, men huru mycket man #n mé tala, blir - dock’ aldrig

'
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' den metod ny, som jemte tillhdrande resultat blifvit for sju ar se-
dan framstilld i Schldmilchs Compendium.

S& mycket heldre medgifver jag nyheten af den metod, Hr D..
anvéindt i friga om mina profforeldsningar, nemligen att evaluera
dem i — tid. De utgora »2 ginger45 minuter« (D. 16). Ett sillsamt
intryck gor det, att Hr D. niist forut talar om mina »bemddanden
att nedsitta« (D. 15) hans afhandling »En grupp formler etc». Om
ett bemddande att taga reda p4 en afhandlings verkliga innehll
ar liktydigt med ett bemddande «att nedsitta» densamma, di har
Hr D. ritt.

- Aterstar nu blott frigan om de bida literaturférteckningar, jag
anfort. Den ena (II. 96), hvilken Hr D. hedrar med epitetet »riitt
stillsam» (D. 5), har det oaktadt &tminstone den fortjensten att ve-
derligga Hr D:s forra pastiende, att nefter Cauchy» ingen (utom
Hrr Hoiiel och Dillner) behandlat de geometriska eller komplexa
qvantiteterna s&tminstone med anslutning till Cauchys uppfatt-

. ningssdtt )» (IL. 39). Det heter nu, att Hr D. hir talat om den
geometriska, ej om den imaginira kalkylen, samt att (se noten sid.
4) icke ens Cauchy sjelf kan, noga taget, riknas till den ifriga-
varande skolan. I enlighet med min vana lemnar jag di &t andra
att afgdra, huruvida det dr mitt eller Hr D:s- upptridande i denna
fraga, som fortjenar att kallas wsdllsamtn.

Hvad #r di skilnaden mellan den geometriska och den imagi-
niéira kalkylen? “Den sednare® heter det (D. 5), “har med geometrien
icke nigot mer att skaffa &n att den i henne soker tolkning for den ima-
ginra expressionen a+ b}/ =1 Och detta lilla nndgote har den
stora foljden, att vir tids imaginira kalkyl 4r en verklig analytisk
geometri in plano. : :

En ny kalkyl 4r icke skapad genom ett nytt ord, ja icke
ens genom uttalandet af en princip, den der ju mojligen vid ofver-
géngen »from sounds to things» visar sig vara blott en ny formu-
lering af en gammal. Till dess genom den geometriska kalkylen
ett nytt resultat blifvit vunnet, och dertill ett sidant som icke lika

_l4tt vinnes genom den imagindra, &l dess innebdir den forra »i sak
ingenting annat #n att gora om», hvad den sednare «redan gjort,
— om efter en »biittre» eller »simre» metod vigar jag si mycket
mindre afgdra, som det 4nnu icke visat sig, att den nya metoden
skiljer sig i ndgot visendtligt afseende frin den gamla.

1) Kurs. af und.
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“S3som nigonting ritt anmirkningsvirdt fortjenar anforas, att d Hr
B. forebrar Prof. Moller, att han icke skiljt mellan den geometriska kal-
kylen och den af mig behandlade integralteorien (I. 67 & IL 23, s& upp-
‘tager Hr B. etc.% . 5). ,\Jag nodgas svara, att dnnu anméirk-
ningsviirdare #r Hr D:s sitt att lisa hvad jag skrifvit. P& de an-
forda stillena har jag ju alldeles icke talat om tvenne olika feorier,
~ utan om tvd sirskilda afhandlingor af Hr D. med olika titlar.
«Hvad den i II. 89 anforda literaturforteckning betriffar, si visar
Hr B. med den ingenting annat, in att han lemnat ur sigte den sak,
hvarom pi detta stille egentligen dr friga..... D4 jag bland alternativer,
som kunde tjena som mijliga foremil for Hr B:s varning, ansig mig bora
stilla blott en forfattare niml. Hoiiel och det af skal,’att ingen under de
senare &ren (1868 —1872) jimte mig skrifvit i detta &mne’ (L. 43) !), s
har nu Hr B. utvidgat kretsen af dessa alternativer med atskilliga for-
fattare fran femtiotalet* (D. 6, 7).

Sidant kan i sanning synas hogst forvinande. Meh lisarens
fbrvimng skall tvifvelsutan annu mera Okas, da jag harmed far
upplysa, att de af Hr D. inom citationstecken anfdrda artalen
(1868—1872), pé hvilka hela v1gteu hir ligger, alldeles icke
forefinnas i originaltexten (jmfr II. 43).

Hr D. afslutar sitt svar med att uppdraga en bestimd atskﬂnad
mellan mig och »en framst?u,nde vetenskapsman, hvilken tdnkt i

~smnet» (D. 16). I enlighet med Hr D:s 4sigt om olampligheten
af »omdomen af part mot part» skall jag mgalunda tillita mig
nagot dylikt tillbaka. Tvirtom onskar jag fortfarande fa betrakta
Hr Dillner som en for sanningen intresserad tinkare, samt vigar
ps grund deraf anhilla, det han, i hindelse denna diskussion skulle
- komma att fortsiittas, da métte underiite :
1:0) att tilligga mig yttranden, dem jag ej fallt; _
2:0) att vid anforande af citat, »korrigera» oiiginalte‘{ten ; samt
30) -att, di jag: solverat hans till afgdrande prof ﬁamaatta
problem, forklara solutxonen for aofuerﬁodzgn ;

Halmstad, December 1872.

G /i B Bidrling::-

') Tryckfel; skall vara (II. 43).

Halmstad, C. E. Gernandts Boktryckeri, 1872, .
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